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Метадосконалi групи i їх властивостi

Р. В. Скуратовський

НПУ, Київ, Україна

E-mail address : ruslcomp@mail.ru

У данiй роботi дослiджується введений автором [1] новий клас груп – метадосконалi групи,
вони є узагальненям введених у статтi [2, 3] метазнакозмiнних груп, бо знакозмiнна група є
досконалою, також зроблено оцiнку для кiлькостi твiрних комутанта вiнцевого добутка груп.
Нагадаємо, що ранiше для вужчого класу груп – нескiнченно iтерованих вiнцевих добуткiв
An1 � An2 � . . ., де ni ≥ 5 у [4] неконструктивними методами була доведена двопородженiсть з
додатньою ймовiрнiстю. Пiд досконалою групою ми розумiємо таку, що G = [G,G].
Метадосконалою групою D(k), рангу m, метастепеня k = (k1, ..., km) називається вiнцевий

добуток (D1, Xk1) � (D2, Xk2) � ... � (Dm, Xkm) досконалих груп пiдстановок (D1, Xk1), (Dm, Xk2),
... ,(D,Xkm).

Теорема 1. Нехай маємо досконалу групу D = 〈tD, sD〉. Тодi якщо G = 〈t0, s0〉 транзитивно
дiє на X = {1, 2, . . . , n} так, що iснують орбiти O(x) = {x〈t0〉 |x ∈ X }, O′(x) = {x〈s0〉 |x ∈ X :{

(ord(t0)/|O(x)|, ord(tD)) = 1 ,

(ord(s0)/|O′(x)|, ord(sD)) = 1
(1)

i група G є 2 – допустимою [1] та D має скiнченну ширину по комутанту [5], тодi G �D –
двопороджена.

При дiї G � D маємо гратку систем iмпримiтивностi з блоками Xi i якщо H – найменша
надгрупа для Stxo(G) у G, то

∣∣H/Stxo (H)

∣∣ = ∣∣∣O (
x
〈H〉
0

)∣∣∣ = |Xi|. Нехай Q(x0) = O(x) ∩ O′(x).
Теорема 2. Якщо |Q(x0)| 	= |Xi|, тобто перетин орбiт не є блоком iмпримiтивностi (чи
їх об’єднанням) з гратки блокiв iмпримiтивносi, що утворена дiєю класiв сумiжностi групи
Dk−1 з D1 � D2 � ... � Dk за найменшою надгрупою H стабiлiзатора Stx0(G) з Dk−1, тобто
Dk−1 > H > Stx0(G), де Di, i ≤ k – досконала, то має мiсце 2-допустимiсть [1].

Зауваження 1. Умова |Q(x0)| 	= |H| буде виконуватися, якщо (|Q(x0)|, |H|) = 1. Отже, ця
умова є достатньою для наявностi 2-допустимостi.

Властивiсть 1. Метадосконала група D, яка є вiнцевим добутком як скiнченних так i
нескiченних досконалих груп є досконалою.
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