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Минимальные системы образующих для групп автоморфизмов графов Риба и
фундаментальных групп орбит некоторых функций Морса

Р. В. Скуратовский

НПУ, Киев, Украина

E-mail address : ruslcomp@mail.ru

Рассмотрим класс конечных групп � (пусть G ∈ �) построенных по формуле:

G = (

k1∏

i1=1

Cni1
) � (

k2∏

i2=1

Cni2
) � ... � (

km∏

im=1

Cnim
), 1 ≤ ki ≤ ∞.

Где под операцией сплетения понимают сплетение групп как груп подстановок, владеющее
свойством ассоциативности. Из определения следует, что все произведения конечны.

Теорема 1. Группа являющаяся сплетением циклических групп как групп подстановок
действующих регулярно: Cn1 � Cn2 . . . � Cnm , где (ni, nj) = 1 при i �= j, имеет ранг 2 (он
обозначается d(G) [1]) т.е. есть 2-порожденной.

Обозначим Gj =
∏kj

ij=1Cij . Пусть rk1 = d(G1), rk2 = d(
∏m

j=2Gj) – ранги указанных групп.

Теорема 2. Пусть G ∈ �, тогда d(G) = rk1 + rk2.

Таким образом имеем линейную зависимость числа образующих от количества
циклических подгрупп невзаимнопростых порядков. Оказывается [2] подкласс групп из класса
� изоморфен группам автоморфизмов графа Риба некоторых функций Морса на компактных
поверхностях.

Замечание 1. Если произведение
∏kj

ij=1Cij из G вместо циклических групп содержало бы
Hn, где H = A × B, а A – прямое произведение абелевых простых групп, B – прямое
произведение неабелевых простых групп, то в d(G) вместо количества образующих для∏kj

ij=1Cij появится количество образующих max {βn, d (Bn)}, где β = d
(
A/A′

)
[4].
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