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Граничные свойства пространства P (X) вероятностных мер определенных в
бесконечном метрическом компакте

Турсунова З.О., Азимова А.А.

Ташкентский государственный педагогический университет имени Низами, Узбекистан

E-mail address : zulayho.tursunova86@mail.ru

В данной заметке рассматриваются граничные свойства всюду плотных подпространств.
Пространства P (X) вероятностных мер определенных в бесконечном компакте X.

Для компактов X через P (X) обозначается множество всех неотрицательных
линейных функционалов определенных на C (X) с единичной нормы т.е. P (X) =
{μ : C (X) → R : μ ≥ 0 ‖μ‖ = 1 } . На P (X) рассматривается следующая база:
O (μ, ϕ1, ..., ϕk, ε) =

{
μ ∈ P (X) : |μ (ϕi)− μ′ (ϕi)| < ε, ϕi ∈ C (X) , i = 1, k

}
.

Для компактов X имеется простая топологическая классификация пространства P (X).
В случае конечного пространства X = {n}точки μ пространства P (n) = Pn (n) являются
выпуклыми линейными комбинациями мер Дирака вида: μ = m0δx0 +m1δx1 + ...+mn−1δxn−1 .
По этому они естественно отождествляются с точками (n− 1) мерного симплекса σn−1. В
случае бесконечного компактаX пространство P (X) также является бесконечным компактом.
По теореме Кэли выпуклый компакт P (X) аффинно вкладывается в l2. Следовательно по
теореме Келлера компакт P (X) как бесконечномерный выпуклый компакт лежащий в l2,

гомеоморфен гильбертовому кубу Q, где Q =
∞∏

i=1
[−1, 1]i - гильбертов куб, [−1, 1]i ⊂ R отрезок,

l2-сепарабельное гильбертово пространство,
∑

-линейнае оболочка стандартного кирпича Q′

в гильбертовом пространстве l2, в котором Q′ =
∞∏

i=1

[
0, 12 i

]

i

, σ-линейное подпространство

гильбертова пространства l2, состоящее из всех точек, конечное число координат которых

отлично от нуля. W±
i = {(gj) ∈ Q : gi = ±1}- i-ая грань куба Q :

∞⋃

i=1
W±

i = BdQ -

псевдограница куба Q, S = Q\BdQ - псевдовнутренность куба Q.

Для n ∈ N обозначим Pn (X) = {μ ∈ P (X) : |supp μ| ≤ n}и Pω (X) =
∞⋃

n=1
Pn (X) ⊂ P (X) .

Заметим, что Pω (X)всюду плотно в P (X) и σ-компактно.
Напомним, что множество B(Q) называется граничным множество в Q, если Q\B(Q) ≈ l2.

Понятия относящиеся функтору P вероятностных мер можно найти в работах [1− 2] .
Имеет место следующая
Теорема. Для любого бесконечного компакта X и любого его открытого всюду плотного

подмножества U ⊂ X отличное от X пространство Pω(U) есть граничное множество в P (X).
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