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Гомотопiчнi властивостi гладких на стрiчцi Мебiуса функцiй

I. В. Кузнєцова , С. О. Лахтадир

КНУ iм. Т. Шевченка, Київ, Україна

E-mail:ira.kuzn99@gmail.com, serguiy.lakhtadyr@gmail.com

В роботi ([1]) була дослiджена структура стабiлiзаторiв функцiй Морса на орiєнтованих
поверхнях. В данiй роботi розглядається випадок стрiчки Мебiуса. Нехай M — стрiчка
Мебiуса.

Через Morse(M,R) будемо позначати множину таких функцiй f ∈ C∞(M,R), якi є
функцiями Морса та задовольняють умову: вiдображення f приймає постiйнi значення на
краю ∂M , а множина критичних точок функцiї f мiститься у внутрiшностi множини M .

Лема. Нехай f ∈ Morse(M,R) i K — компонента зв’язностi критичного рiвня f , така що
одна з компонент зв’язностi M \K мiстить край ∂M та не мiстить критичних точок.
Нехай A — атом компоненти зв’язностi K. Тодi M \A складається з компонент зв’язностi
X0, X1, . . . , Xn таких, що:

1. ∂M ⊂ X0, X0 � S1 × [0, 1], X0 не мiстить критичних точок.

2. Xi — 2-диск для всiх i = 1, n.

Для кожної замкненої пiдмножини Y ⊂ M позначимо через D(M,Y ) групу C∞-
дифеоморфiзмiв, сталих на Y . Для кожної f ∈ Morse(M,R) визначимо стабiлiзатор вiдносно
дiї групи D(M,Y ) на просторi функцiй Morse(M,R) як множину

S(f, Y ) = {h ∈ D(M,Y ) | f ◦ h = f}

та оснастимо його C∞-топологiєю.

Теорема. Нехай f ∈ Morse(M,R). Припустимо, що iснує таке i ∈ {1, 2, . . . , n}, що для
будь-якого h ∈ S(f, ∂M) виконується умова h(Xi) = Xi i h зберiгає орiєнтацiю Xi . Тодi

π0S(f, ∂M) �
n∏

i=1

π0S(f |Xi , ∂Xi)× Z.
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