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Нехай при нескiнченно малiй (н.м.) деформацiї першого порядку однозв’язної регулярної по-
верхнi, заданої у E3-просторi, диференцiал дуги кривої на нiй не змiнюється (в головному).

Тодi рiвняння
εijdx

idxj = 0, i, j = 1, 2 (1)

можна тлумачити як диференцiальне рiвняння лiнiй, що зберiгають свою довжину при н.м. де-
формацiї. Тут εij- варiацiї метричного тензора gij . Очевидно, у випадку εij = 0 рiвняння (1)
задовольняється довiльними диференцiалами dx1, dx2 i будь-яка крива на поверхнi зберiгає свою
довжину, що вiдповiдає н.м. згинанням.

Iз (1) випливає наступне: на будь-якiй регулярнiй поверхнi iснують два дiйсних однопараметри-
чних сiмейства лiнiй, що зберiгають свою довжину при н.м. деформацiї за умови ε212− ε11ε22 > 0.

У роботi [1] доведено, що на будь-якiй регулярнiй поверхнi без омбiлiчних точок iснують лiнiї
геодезичного скруту (LGT-лiнiї), диференцiальне рiвняння яких має вигляд:

hijdx
idxj = 0 i, j = 1, 2,

де hij = 2(Hgij − bij), bij-коефiцiєнти другої квадратичної форми, H-середня кривина поверхнi.
Будемо вимагати, щоб при н.м. деформацiї диференцiальне рiвняння LGT-лiнiй i лiнiй стацiо-

нарної довжини представляли на поверхнi один i той же геометричний образ.
Справедлива наступна

Теорема 1. Кожна н.м. деформацiя першого порядку регулярної однозв’язної поверхнi без омбi-
лiчних точок iз стацiонарними довжинами LGT-лiнiй завжди буде н.м. ареальною деформацiєю
(А-деформацiєю) першого порядку.

Слiд вiдзначити, що н.м. ареальнi деформацiї першого порядку зi стацiонарними довжинами
лiнiй геодезичного скруту вивчалися в роботi [2].
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