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A−деформацiї другого порядку, при яких сiтка лiнiй 2-стацiонарної довжини
збiгається з сiткою асимптотичних лiнiй

С. О. Бура, Л. Л. Безкоровайна

(Одеський нацiональний унiверситет iм. I. I. Мечникова, Одеса, Україна)
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Нехай r = r(x1, x2)− векторно-параметричне рiвняння поверхнi S ∈ C3 у тривимiрному
евклiдовому просторi. Розглянемо нескiнченно малу ареальну деформацiю (А-деформацiю)
другого порядку цiєї поверхнi з векторами змiщення U(x1, x2), V (x1, x2):

r∗
(
x1, x2, t

)
= r

(
x1, x2

)
+ tU

(
x1, x2

)
+ t2V

(
x1, x2

)
.

Розкладемо частиннi похiднi векторiв U , V по базису ri, n, i = 1, 2:

U i = ciαT
αβrβ + ciαT

αn,

V i = ciα

(
Pαβ + νcαβ

)
rβ + ciαP

αn,

де Tαβ , Pαβ− поля деяких двiчi контраварiантних тензорiв класу C2, Tα, Pα− поля
контраварiантних векторiв на S класу C2, ν ∈ C2− деяка функцiя. При деформацiї перша
квадратична форма поверхнi S змiнюється:

I∗ = I + tδI + t2δ2I +O(t3) = ds2 + t2εαβdx
αdxβ + t24μαβdx

αdxβ +O(t3).

Означення. Геометричну величину поверхнi будемо називати 2-стацiонарною при
нескiнченно малiй деформацiї другого порядку, якщо її друга варiацiя дорiвнює нулю.

Припустимо, що δ2I = 0. Рiвняння μαβdx
αdxβ = 0 являє собою диференцiальне рiвняння

вiдносно dx1 : dx2, яке в загальному виглядi визначає два однопараметричних сiмейства лiнiй
на поверхнi (при μ2

12 − μ11μ22 > 0). В данiй роботi дослiджувалась задача про iснування А-
деформацiї другого порядку, при яких сiтка лiнiй 2-стацiонарної довжини збiгається з сiткою
асимптотичних лiнiй. Ця задача звелася до системи рiвнянь:

Pαβ
,α − Pαbβα + ν,αc

αβ = 0, Pαβ (cjαaiβ + ciαajβ)− 2aijν − 4bijλ = −2Aij ,

Pαβbαβ + Pα
,α = 0, −4ν + L = 0,

(1)

де 2Aij = ciαcjγ
(
aμβT

αβT γμ + TαT γ
)
, L = aαγ

(
aβμT

αβT γμ + TαT γ
)− 4ε

a .
Правi частини цiєї системи рiвнянь виражаються виключно через тензори Tαβ , Tα.

Цi тензори будемо вважати вiдомими, оскiльки вони є розв’язками основної системи
рiвнянь A−деформацiї першого порядку. Система рiвнянь (1) являє собою систему семи
диференцiальних рiвнянь вiдносно семи невiдомих функцiй: Pαβ , Pα, ν, λ. В роботi доведено,
що довiльна регулярна поверхня класу C3 (K �= 0, H �= 0) допускає A−деформацiї другого
порядку, при яких сiтка лiнiй 2-стацiонарної довжини збiгається з сiткою асимптотичних лiнiй.
При цьому тензорнi поля P ij , P i i функцiї ν, λ у явному виглядi виражаються через T ij , T i:

P ij =
K

2H
(dαicjβ + dαjciβ)Aαβ − aij

2H
Pα
,α +

(k2 − k1)

2H
cijν;

P i = Pαβ
,α diβ + ν,αc

αβdiβ ; ν =
1

4
L; λ = − 1

2H
ν +

1

4H
aαβAαβ .
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Möbius invariants in conformal and projective geometries and their application............................23

O. Lozinska, M. Zarichnyi
Monads and R-trees........................................................................................................................24

S. Maksymenko, Ye. Polulyakh
Foliations with non-compact leaves on surfaces..............................................................................25

F. G. Mukhamadiev
k - Network of Superextensions......................................................................................................26

T.V. Obikhod
K-theory and phase transitions at high energies.............................................................................27

Ye. O. Polulyakh, Yu. Yu. Soroka
Topological equivalence of pseudo-harmonic functions of general position in the plane.................28

R. V. Skuratovskii
Minimal generating systems and properties of alternating groups Syl2A2k and Syl2An................29

A. V. Smirnov, T. A. Florko, A. A. Svinarenko
Quantization of quasi-stationary states of the local Dirac-Fock equation
with an initio effective non-singular potentials: New scheme..........................................................30

Yu. B. Zelinskii
Generalized convex envelops and shadow’s problem.......................................................................31

Л. Л. Безкоровайна, В. А. Лазукiна
Паралельнi поверхнi та їх варiацiї при нескiнченно малих деформацiях..................................32

Л. Л. Безкоровайна, Ю. С. Хомич
Явний вигляд поля змiщення А-деформацiї катеноїда...............................................................33

С. О. Бура, Л. Л. Безкоровайна
A−деформацiї другого порядку, при яких сiтка лiнiй 2-стацiонарної довжини
збiгається з сiткою асимптотичних лiнiй.....................................................................................34

А. О. Гагай, О. О. Хохлюк
Гомотопiчнi властивостi скiнченних топологiчних просторiв та двоїстих до них.....................35

Б. I. Гладиш, О. О. Пришляк
Топологiчно нееквiвалентнi функцiї з трьома iзольованими критичними точками
на межi орiєнтованої поверхнi......................................................................................................36

90


