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Гомотопiчнi властивостi скiнченних топологiчних просторiв та двоїстих до них

А. О. Гагай, О. О. Хохлюк

КНУ iм. Т. Шевченка, Київ, Україна

E-mail address : balerynka@bigmir.net, voronchychechka@rambler.ru

Теорема 1.

1. Якщо X — зв’язний скiнченний топологiчний простiр з числом точок ≤ 3, то вiн
слабко гомотопiчно еквiвалентний точцi.

2. Iснує єдиний зв’язний нестягуваний чотирьохточковий топологiчний простiр, i вiн є
слабко гомотопiчно еквiвалентним колу.

3. Кожен зв’язний скiнченний граф, що має k циклiв, слабко гомотопiчно еквiвалентний
скiнченному топологiчному простору з k + 3 точок.

Нехай X — скiнченний топологiчний простiр з топологiєю τ . Розглянемо сiм’ю множин
τ∗ = {X \ U : U ∈ τ}. Оскiльки X — скiнченний, то легко перевiрити, що τ∗ є топологiєю
на X, яку називатимемо двоїстою, а пару (X, τ∗) – двоїстим топологiчним простором i
позначатимемо X∗.

Теорема 2.

1. Тотожне вiдображення id : X → X iндукує бiєкцiю мiж компонентами зв’язностi
просторiв X та X∗. Зокрема, X — зв’язний тодi i лише тодi, коли X∗ — зв’язний.

2. Простiр X є T0-простором тодi i лише тодi, коли X∗ — T0-простiр.

3. (τ∗)∗ = τ , а тому (X, τ) є двоїстим до (X, τ∗).
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