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Стационарные значения секционной кривизны грассманова многообразия
псевдоевклидова пространства

М. А. Гречнева, П. Г. Стеганцева

ЗНУ, Запорожье, Украина

E-mail address : mag83@list.ru, steg_pol@mail.ru

В четырехмерном псевдоевклидовом пространстве 1R4 рассматриваем подмногообразия
двумерных пространственноподобных и времениподобных плоскостей грассманова
многообразия, которые будем обозначать SPG(2, 4) и TPG(2, 4) соответственно. Можно
показать, что не существует экстремальных значений секционной кривизны K(σ) этих
подмногообразий, то есть K(σ) может принимать любые действительные значения (в отличии
от евклидова пространства, в котором K(σ) ∈ [0, 2]). По этой причине будем находить
значения секционной кривизны в точках локальных экстремумов.

При стандартном плюккеровом погружении указанных многообразий в пространство 3R6

метрика их точечных образов имеет сигнатуру (−−++) [1]. Двумерные касательные площадки
к каждому из подмногообразий будем задавать бивекторами с координатами pab = x[ayb], где
X̄ = (xa) и Ȳ = (ya), a, b = 1, .., 4 - касательные векторы. Тогда секционная кривизна в
направлении данной площадки определяется формулой [3]

K(σ) =
Rabcdp

abpcd

(gacgbd − gabgcd)pabpcd
,

где Rabcd - тензор кривизны, а gij - компоненты метрического тензора подмногообразий
грассманова многообразия. Точки локальных экстремумов находятся из системы уравнений

∂Rabcd

∂pij
= 0.

Показано, что стационарные значения секционной кривизны равны 0 и −1.
И.Маазикас в [2] вычислял стационарные значения секционной кривизны для

подмногообразий m-плоскостей псевдоевклидовых пространств.
В дальнейшем планируется исследовать двумерные поверхности пространства 1R4, для

которых секционная кривизна грассманова многообразия вдоль площадок, касательных к их
грассманову образу, равна найденным стационарным значениям.
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