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Доведено, що будь-яка поверхня класу C5 ненульових гаусової та середньої кривин при
певних граничних умовах допускає єдину н.м. деформацію зі стаціонарним тензором Річчі в
класі C2-поверхонь.

Слід зазначити, що рівняння (1) розглядалося у роботі [3] за умови µ(x1, x2) ∈ C3 є зазде-
легідь заданою функцією.

Для ундулоїда у лініях кривини за умови ϕ(x1, x2) = 0 рівняння (1) набуде вигляду:

µ12 −
2(2 + sinx1)(4 sin2 x1 + 16 sinx1 + 13) cosx1

(1 + 2 sinx1)(5 + 4 sinx1)2 µ2 = 0.

Скориставшись математичною системоюMATHCAD для обчислення інтегралів при розв’язуванні
цього рівняння, отримаємо наступний результат.
Ундулоїд допускає н.м. деформацію першого порядку зі стаціонарним тензором Річчі за

умови, що функція ϕ(x1, x2) = 0. Тензорні поля при цьому представлені в явній формі та
містять знайдену функцію

µ(x1, x2) =
1 + 2 sinx1
4
√
5 + sinx1

e
− 3

16(5+4 sin x1)C(x2),

де C(x2)- довільна функція від однієї змінної. У випадку µ = 0 ундулоїд буде жорстким.
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Вивчались F -планарні відображення просторів афінної зв’язності, які були введені в роз-
гляд Н. С. Сінюковим та Й. Мікешем [1]. Цей клас відображень є природним узагальненням
геодезичних, голоморфно-проективних та квазігеодезичних відображень афіннозв’язних та
ріманових просторів, наділених афінорними структурами.
F -планарні відображення просторів афінної зв’язності

f : (An,Γ
h
ij, F

h
i )→ (An,Γ

h

ij, F
h
i )

можуть бути двох типів: повні та канонічні. Нами розглянуто канонічний тип, який в загаль-
ній за відображенням системі координат (xi) характеризується основними рівняннями:

Γ
h

ij(x) = Γhij(x) + φi(x)F
h
j (x) + φj(x)F

h
i (x), h, i, j − 1, 2, ..., n,
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де Γij, Γ
h

ij - компоненти об’єктів зв’язності просторів An,An відповідно; φi - ковектор; F h
i -

афінор.
За означенням F -планарне відображення визначається лише на просторах з афінорною

структурою F h
i (в загальному випадку довільного типу). Ми досліджували спеціальний ви-

падок, коли простір An = Vn , тобто є рімановим (Vn, gij, F
h
i ), і афінор F h

i задає на ньому
келерову структуру еліптичного або гіперболічного типу:

F h
αF

α
i = eδhi , e = −1,+1,

Fij + Fji = 0, Fij = giαF
α
j ,

F h
i,j = 0,

а An - локально плоский, тобто для його тензора Рімана маємо Rh

ijk = 0. Тут , - знак коварі-
антної похідної в Vn.

Простори, які допускають F -планарне відображення на плоский простір An, називають F -
плоскими, а ті, що допускають канонічне F -планарне відображення на плоский простір, ми
називаємо канонічно F -плоскими.

Ми довели, що тензор Рімана канонічно F -плоского простору має вид:
Rh
ijk = K (ghjgik − gijghk − eFhjFik + eFijFhk − 2eFhiFjk) ,

K = const, тобто канонічно F -плоский простір необхідно є простором сталої голоморфної
кривини. Метрики всіх таких просторів описані в [2]
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