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В работе показано, что если для натурального числа n, n ≥ 3,пространство InX\X, наслед-
ственно нормально, то бикомпакт X метризуем.

Рассмотрим множество R∪{−∞} с двумя алгебраическими операциями: сложением ⊕ и умно-
жением � определенными следующим образом u⊕v = max{u, v} и u�v = u+v где R множество
действительных чисел.

Пусть X− компактное Хаусдорфово пространство, C(X)− алгебра непрерывных функций на
X с обычными алгебраическими операциями. На C(X) операции ⊕ и � определим по правилам
ϕ⊕ ψ = max{ϕ,ψ} и ϕ� ψ = ϕ+ ψ, где ϕ,ψ ∈ C(X).

Напомним, что функционал µ : C(X)→ R называется [1] идемпотентной вероятностной мерой
(мерой Маслова) на X, если он обладает следующими свойствами:

(1)µ(λX) = λ для всехλ ∈ R, гдеλX − постоянная функция;

(2)µ(λ� ϕ) = λ� µ(ϕ), для всех λ ∈ R иϕ ∈ C(X);

(3)µ(ϕ⊕ ψ) = µ(ϕ)⊕ µ(ψ) для всех ϕ,ψ ∈ C(X);

Для компактного Хаусдорфово пространства X обозначим через I(X) множество для идемпо-
тентных вероятностных мер на X. Рассмотрим I(X) как подпространство пространства RC(X).
Для заданных компактных Хаусдорфовых пространств X, Y и непрерывного отображения f :
X → Y можно проверить, что естественное отображение I(f) : I(X) → I(Y ), определенное по
формуле I(f)(µ)(ψ) = µ(ψ ◦ f), непрерывно. Более того, конструкция I является нормальным
функтором. Поэтому для произвольной идемпотентной вероятностной меры µ ∈ I(X) можно
определить понятие носителя:

Suppµ = ∩
{
A ⊂ X : A = A,µ ∈ I(A)

}
.

Для положительного целого числа n определим следующее множество

In(X) = {µ ∈ I(X) : |Suppµ| ≤ n}.
Положим

Iω(X) =

∞⋃
n=1

In(X).

Множество Iω(X) всюду плотно [1] в I(X). Идемпотентную вероятностную меру µ ∈ Iω(X)
называют идемпотентной вероятностной мерой с конечным носителем.

Заметим, что если µ− идемпотентная вероятностная мера с конечным носителем Suppµ =
{x1, x2, ..., xk}, то µ можно представить в виде µ = λ1� δx1⊕λ2� δx2⊕ ...⊕λk� δxk единственным
образом, где −∞ < λi ≤ 0, i = 1, 2, ..., k, λ1 ⊕ λ2 ⊕ ...⊕ λk = 0.

Здесь, как обычно, для x ∈ X через δx обозначен функционал на C(X), определенный форму-
лой δx(ϕ) = ϕ(x), ϕ ∈ (X), и называемый мерой Дирака. Она сосредоточена в точке x.
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Для бикомпактов X и Y через C (X, Y ) обозначается пространство непрерывных отображений
из X в Y , снабженное компактно-открытой топологией. Ясно, что C (k, Y ) естественно гомео-
морфно k− той степени Y k пространства Y , где k− дискретное пространство, состоящее из k
точек. Для функтора F , бикомпактов X и k определим отображение

πI,X, k : C (k, X)× I (k)→ I (X)

равенством

πI,X, k (ξ, a) = I (ξ) (a) , ξ ∈ C (k, X) , a ∈ I (k) .

Имеет место
Предложение 1. Для компакта X и натурального числа k отображение πI,X, k непрерывно.
Для компакта X, непустого множества A ⊂ X положим

SI (A) = {a ∈ I (X) : supp a ∩A 6= ∅}.
Ясно, что SI (∅) = ∅, SI (X) = I (X). По построению, включение A ⊂ B влечет SI (A) ⊂ SI (B).
Предложение 2. Для компакта X, всякого его открытого подмножества U имеет место

I (X\U) = I (X) \SI (U) .

Следствие 3. Для всякого открытого подмножества U компакта X множество SI (U) открыто
в I (X).

Отметим, что многозначное отображение supp : I (X)→ X полунепрерывно снизу.
Предложение 4. Для всякого замкнутого подмножества Φ компакта X множество SI (Φ)

замкнуто I (X).
Для компакта X введем обозначение I0

nX = InX\In−1X.
Для бесконечного кардинала τ через αNτ обозначим Александровскую одноточечную компак-

тификацию дискретного множества Nτ мощности τ .
Предложение 5. Если τ – несчетный кардинал, то пространство I0

3 (αNτ ) не нормально.
Теорема 6. Пусть X – бикомпакт. Если пространство I3X\X наследственно нормально, то X

метризуем.
Следствие 7. Пусть X – бикомпакт и n ≥ 4. Если пространство InX\X наследственно нор-

мально, то бикомпакт X метризуем.
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