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Поряд з класичними в літературі зустрічаються узагальнені криві Ліссажу. Узагальнення 
відбувається за різними параметрами:  

— криві у просторі, тобто 3D – криві Ліссажу;  
— криві, побудовані за допомогою негармонічних коливань;  
— криві, в яких використовуються не декартові координати;  
— незамкнені криві Ліссажу. 
Є багато публікацій, в яких розглядаються 3D-фігури Ліссажу. У більшості з них автори 

змагаються в тому, хто краще покаже тривимірну криву на двомірному рисунку. Використовуються 
колір, освітлення, світлотіні, анімацію. 

В деяких роботах розглядаються криві Ліссажу, що виникають внаслідок додавання 
негармонічних коливань. Таких досліджень багато, тому в даній роботі розглядаються тільки два 
практично важливі приклади:  

а) якщо додавати несинусоїдальні коливання, а «трикутні», то фігури Ліссажу будуть співпадати 
з траєкторіями більярдної кулі в прямокутному більярді; 

б) якщо по осі Ŷ відбуваються звичайні синусоїдальні коливання, а по осі X – пилоподібні, то 
криві Ліссажу будуть співпадати із синусоїдальними кривими, що спостерігаються на екрані 
осцилографа. 

Роботи, в яких розглядаються криві Ліссажу в не декартових координатах, практично відсутні. В 
даній роботі розглядаються криві Лісажу в косокутних, полярних, сферичних координатах. 
Встановлено загальний метод побудови фігури Ліссажу в довільній криволінійній системі 
координат.  

Показано, що основні властивості фігур Лісажу, побудованих в не декартових координатах, тісно 
пов'язані з такими ж властивостями класичних фігур Ліссажу. 

Розглянуті незамкнені фігури Ліссажу. Це має місце, коли частоти коливань, що створюють 
фігуру Ліссажу, неспільномірні. Знайдені умови, при яких такі криві можна приблизно вважати 
замкненими. 
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