


The purpose of this conference is to bring together researchers in geometry, topology, algebra,
analysis and dynamical systems and to provide for them a forum to present their recent work
to colleagues from different nationalities. This way we aim to stimulate discussion about the
latest findings in geometrical and topological methods in analysis and to increase international
collaboration.
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2004, and hosted by Odesa National University of Technology (Odesa National Academy of Food
Technologies till 2021). From 2017 the conference was renamed to «Algebraic and geometric
methods of analysis» (AGMA).
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Одним з важливих напрямків сучасної диференціальної геометрії є теорія афінорних стру-
ктур на диференційовних многовидах, а також дифеоморфізми таких многовидів. В 1980 році
американський геометр А.Грей отримав класифікацію майже комплексних структур на ріма-
нових просторах [1]. Вона містить 16 класів, серед яких відомі келерова, K-, H-структури та
інші, які привертали увагу багатьох сучасних математиків.

В теорії геодезичних відображень [2] відома теорема Яно-Вестлейка,яка стверджує, що ке-
лерові простори не допускають нетривіальних геодезичних відображень, що зберігають стру-
ктуру.

Розглянемо геодезичне відображення ріманових просторів

f : (Vn, gij, F
h
i )→ (V n, gij, F

h

i ),

на яких окрім метричних тензорів gij, gij задано афінори F h
i , F

h

i .
Основні рівняння геодезичного відображення зі збереженням структури в загальній за від-

ображенням системі координат (x) мають вигляд:

Γ
h

ij(x) = Γhij(x) + ψi(x)δ
h
j (x) + ψj(x)δ

h
i (x),

F h
i (x) = F

h

i (x), h, i, j − 1, 2, ..., n,

де Γij, Γ
h

ij - компоненти об’єктів зв’язності просторів Vn,V n відповідно; ψi - деякий ковектор.
Афінорна структура на Vn називається майже комплексною ермітовою, якщо

F h
αF

α
i = −δhi ,

Fij + Fji = 0, Fij = giαF
α
j .

Якщо при цьому коваріантна похідна афінора зодовольняє одній з умов
F h
i,j = 0,

F h
i,j + F h

j,i = 0,

F h
i,j + F h

α,βF
α
i F

β
j = 0,

або
F h
i,j + F h

α,βF
α
i F

β
j + F h

j,i + F h
α,βF

α
j F

β
i = 0,

то простір називається келеровим, K-, O∗- або G1-простором, відповідно (за класифікацією
А.Грея).

Нами доведена
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Теорема 1. K-, O∗- і G1-простори не допускають нетривіальних геодезичних відображень
зі збереженням структури.

Очевидно, ця теорема є узагальненням теореми Яно-Вестлейка.
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Необхідною і достатньою умовою того, щоб псевдоріманів простір Vn допускав нетривіальні
геодезичні відображення є існування в ньому розв’язків систем диференціальних рівнянь в
коваріантних похідних

aij,k = λigjk + λjgik (1)
відносно тензора aij(= aji 6= cgij) та вектора λi ( 6= 0).

Тут кома знак коваріантної похідної
aij,k = ∂kaij − aαjΓαik − aαiΓαjk.

Систему (1) називають лінійною формою основних рівнянь теорії геодезичних відображень.
При відомих розв’язках системи (1) метричні тензори псевдоріманових просторів Vn та V̄n
можуть бути знайдені з рівнянь [1, 2]

aij = e2φḡαβgαigβj;

λi = −e2φḡαβgαigβ.
Тут ḡij — елементи оберненої матриці до метричного тензору Vn.

Об’єкти псевдоріманового простору Vn, які визначені за допомогою метричного тензора gij,
називають внутрішніми об’єктами псевдоріманового простору. Крім внутрішніх об’єктів
вивчають і об’єкти, які не є внутрішніми, зокрема тензор Dh

ijk такий, що

Dh
ijk = Rh

ijk − B(δhkgij − δhj gik),
де δhi — символи Кронекера, Rijk —тензор Рімана, а B — деякий інваріант.

Якщо тензор Dh
ijk = 0, то псевдоріманів простір Vn є простором сталої кривини і

B =
R

n(n− 1)
. (2)

Тут R — скалярна кривина, яка визначається за формулою
R = Rα

βγαg
βγ .
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