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Движения в геометрии Лобачевского - Бойяи и алгебры функциональных
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Пусть D -единичный круг комплексной плоскости. В банаховом пространстве Lp(D), p >
1, введём оператор взвешенного сдвига (Wgf)(z) = |g′(z)|2/p с автоморфными коэффициентами
относительно конечной или бесконечной циклической группы g ∈ G конформных дробно-
линейных преобразований единичного круга D в себя: A =

∑

g
agWg. Мы считаем, что

G порождена эллиптическим преобразованием конечного порядка n + 1 или бесконечным
гиперболическим или параболическим преобразованием. В работе изучаются банаховы
алгебры A функциональных операторов A ∈ A одного из двух видов:

A =
n∑

j=0
aj(z)W

j

в эллиптическом случае или

A =
+∞∑

j=−∞
aj(z)W

j

в бесконечном, гиперболическом или параболическом, случае. Напомним (см., напр., ([1], [2])),
что функция aj называется автоморфной, если она удовлетворяет условию: aj(z)=aj(g(z))
для любого сдвига g ∈ G. Пусть также норма в алгебре определяется правилом:
|||A|||1=

∑

g∈G
supz : |ag(z)|, т.е.

|||A|||1 =
n∑

j=0
supz : |aj(z)|

для эллиптического случая или

|||A|||1 =
+∞∑

j=−∞
supz : |aj(z)|

для бесконечного случая. В конечном случае риманова поверхность есть конус с ветвлением
в неподвижной точке. В параболическом случае риманова поверхность - это изогнутый конус
с каспом в вершине. В гиперболическом случае это изогнутый цилиндр. В эллиптическом
случае коэффициенты непрерывны в замкнутом круге D. В бесконечном же случае в
предельных (неподвижных) точках сдвига у коэффициентов имеется разрыв периодического
типа.
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